nessione |ineare.
2 ESISTENZA ED ESTENSIONE DI PSEUDOCONNESSIONI LINEARI DI SPECIE (r,s).

Si provera la seguente:

Proposizione 2.1.- Se M ¢ uma varieti paracompatia, per ogni Ae}‘_ﬁﬂ

esiste una pseudoconnessione Lineare T diL specce (r,s) su M, fate che,

indecata con D La pseudodipperenziazione covaruante nuspetto a T, A

campo Lensorwake (T1,f) ez: X & - DTf e '¥ coinedde con A.

Dimostrazione. Essendo M paracompatta, esiste una famiglia di carte

ammissibili
sibili (Ui,q:i)ieI tale che

a) (U.)

et é un ricoprimento di M localmente finito;
1

b) ¥1 € 1 U. & compatto;

1

c) esiste una partizione dell'unita (‘F,),EI subordinata al ricoprimento
1 1
(U.)

1 1€1

Per ogni { € I sia T, una pseudoconnessione lineare di specie (r,s,
1

Su Ui tale che, indicata con D. la pseudodifferenziazione cova-
1
riante rispetto a ri , 11 campo tensoriale Ai el’f_ﬂ(ui) definito
da
A(T',9") = D;r.9 ¥g' € F(U.) ¥T' €T (U |

coincida con A It

1

Per ogni i € 1 si indichi con Di 1'elemento di jr definito cosi
S



ﬂezz,wez,vpem: (D;K)_ =

T'p

r

Sia ora D 1'elemento dj dﬁ definito da

S

! L N

D_K =
T 1€l
Se p €& un qualunque punto di M, si indichera con J 1la parte (f1-
nita) di [ tale che per ogni i e€J sia peU. e perogni 1¢J sia
1
ﬂﬁUi.

Allora per ogni g e 5 e per ogni T e <. risulta:
Or9)y = &y (Diq9), = (i, fi(p)(DiTIU g!Ui)p ]
1
= . f.(p) (Ai"'Tlui’gfui-’-’p = (AT9)) ) (2,F (p) = (A(TL9)) . B
Ricordando com'era stato definito 1'omomorfismo ¢ : ii; *':;i+1¢

(cfr :5: pag. 3), la precedente proposizione € equivalente alla sequente

Proposizione 2.2. - Se¢ M ¢ una vawweld paracompatta, {'omomongsm

$ er +:§S+l ¢ surgetilivo.

S T

51 provera ora la seguente:

Proposizione 2.3.~- S«a V  una sohcvarweta apenta dae M ¢ su4a
K,

una mwdoaunnmawne Laneane da specse  r.S) su V, allona pen G rid

pEV 284800 un «nloane aperte U da p o (ncduse n V.  ed esasfe una psewde
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onnessaone Laneane T dd specde (r,s) su M, tali che Le pseudoconned

| . V .
s0NA Andotte su U da T e da T coineldono.

Dimostrazione. - Per ogni p € V & noto che esistono f € 'k e un in-

torno aperto U di p incluso in V, tali che
f.. =1 S supp(f) ¢ V.

: V . : . V ,
Indicata con D la pseudoconnessione covariante rispetto a ", sia

D 1'elemento di )  definito come segue:
S

(0 se gV
|
r |
"‘T€$Ea YKe T, ¥qeM (DTK)q = ? y .
{ f(q)(DT K’V) Se qev
y 1A
E' immediato allora verificare che la pseudoconnessione lineare d

specie (r,s) definita da D verifica 1'asserto. [§
51 prova facilmente la seguente:

Proposizione 2 4 - Sua ¥V lLa digfgerenzaazaone covarmante wspetle ac

+1 S+
(! 4 : H | Nl
wma connessione Lanearne su My pen ogne A ezf_ ¢ pen ugmu e’l’rﬂ (
8 {('operatone deganato da:
= ; 3 T ' “
BTX QA(T)X + H(T,X) ¥Xe X , ¥ 635
Addona ta coppea A,B.  deganusce una pseudoconnessione daneare d

specdae v,S) su M e, wndecata con D Ka pseudodaiienenzaazaone covarant.

rspette a ~, L'applacazecone (AH) - D > un X - caomonfasme d

~ S+

s+1] 2T
® s

Si osservi che la proposizione 2.1 segue immediatamente dalla proposizio-

ne 2.4 sfruttando il noto teorema sull'esistenza delle connessioni lineary su
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varieta paracompatte.

3. OMOMORFISMI DI [ IN J. ,SIMMETRIZZAZIONE E ALTERNAZIONE
r
DI J[S .

. h . : : r
Sia Yo 3;k afzf un'applicazione }S-Iineare e per ogni D eﬂﬁs
S

sia D :‘EE +3) 1'operatore definito da:

D= Dy ) WKe X

£ immediato verificare che D e a{;z e che 1'applicazione ¢ : D » D

del1' y-modulo aﬁ: nell’ %-—modu]o j/z e un omomorfismo; inoltre se

- . . N . . . . . _
¢y @& un isomorfismo, anche ¥ @& un isomorfismo. Si osservi che affinche

¥ sia un isomorfismo & necessario che sia h+k=r+s edeénoto che
O

se esiste un isomorfismo di'E;
1

in'jgl , allora per ogni quaterna (h,k,r,s)
O
di interi non negativi tali che h+k=r +s > 0 esiste un isomorfismo di
r
Su :
ST
Segue allora che:

Proposizione 3.1.- Se gi« ?}—moduﬂi '};i e f:;? 50N0 LSOmMOrfL, ak-

Lona per ogni quaterna (h,k,r,s) di interd non negative taldl che h+k=r+s>0,
. ] h )T . .
gl E—modu,u ﬁk e 1 4o ASOMORGA.

In particolare si ha:

Proposizione 3.2.- Se fa varnietdi M ¢ paracompatia, allora per ogmd

quaterna (h,k,r,s) di Anternd non negaiivd tald che h+k= r+s>0, gl«

. 7 h r , .
%-—maduﬂ& 05 L@ ’ AON0 ASOMONLA.
S



