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Questo risultato dovuto a J.P.Veqgué (cfr.[16] pag. 279) vale
anche per domini limitati in spazi vettoriali complessi di
Hausdorff, localmente convessi, localmente limitati e completi

per successioni (cfr. [14] prop. 2.4.) .

5 1.5. APPLICAZIONI.

Le distanze di Carathéadory e di Kobayashi hanno suggestive
applicazioni all'analisi complessa ed all'analisi funzionale. Ne
indichiamo alcune, rinviando per maggiori dettagli, nonché per

altre applicazioni, a [13],[14],[4]

[) TEOREMA DI PICARD. Ogni applicazione ofomorga 4 : € - @ ~N{a,bt

b

con a,b € €, a # b, ¢ una applicazione costante.

Dimostrazione. Sia D = €~{a,b}, e sia f e Hol(C,D)

Dal lemma 1.4.1 seque che, per x,y € (,

4 (F(x),F(y))

r A

d (x.y) = 0 . Poiché D & iperbolico (esempio 1.4.8)

risulta  f(x)

I

f(y) per ogni x,y € € e quindi f & costante.

Questo e 11 cosiddetto “piccolo” Teoreme di Picard.

GRANDE TEOREMA DI PICARD. Se 4 ¢ una applicaz.cone ofomorga dd

I

(g el :0< |g] <R}y —= P (@) - {3 puntl}, allorna 4 pud essenc

[TT

. : ; _ ]
estesa a una applicazione olomonbe di {g € € : |¢| < R} —> P (C).

Questo teorema pud essere dimostrato ancora mediante le distan

ze d1 Kobayashi. Si veda in proposito la monografia [4] :
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Tale teorema & un caso particolare del seguente problema generale:

Sca X una varcela complessa e Y una sottovarndietd iperbolica ne
Lativamente compatta. Data 4 € Hol (g € € : 0 < |g] < RLY) , ¢
possibile estendere 4 An un elemento di Hol({¢ € € : |&| < R},X)?

La risposta €& affermativa solo in casi particolari. Si veda in pro

posito la monografia [4] .

IT) AUTOMORFISMI DEL DISCOUNITA' IN CERTI SPAZI DI BANACH.

—

Sia (M,Z,u) uno spazio di misura. Cio€ M sia un insieme, =

I

una o-algebra di sottoinsiemi di M, e u una misura positiva
sSu  =.
. 1, - : :
Sia E =L (M,Z,u) e B 1la palla unitaria aperta

B = (x e £ [[x|[= [ [x[ds < 1)
M

Se M = {a}, E pud essere identificato col piano complesso.

I

Se M 1, allora E pud essere identi

{a,b} con wu(a) = u(b)

2
ficato con @2 e la palla B = {(&,,8,) € € = [g;] + |g,] < 1} .

TEOREMA 1.5.1. Se dimGE > 1, ognl automorgismo olomongo d

di B Lascia 4issa L'ondgine (e quindi, pen «£ teorema di H. Can
tan, £ @ La nestrizione a B di una wsometria Lneare doe £ su
di 42).

I1 tecrema 1.5.1. trovasi in [13]

Per M = {a,b} e quindi per L = @2 il teorema 1.5.1 & sta

to provato da Kritikos nel 1927.
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[l risultato del teorema 1.5.1 & conseguenza di alcune pro
prieta per le distanze di Kobayashi e di Carathéadory 1in do-
mini di spazi di Banach complessi. Nella dimostrazione si uti-

11zza la nozione di curva geodetica complessa in B: sia

g : A - B una applicazione olomorfa tale che g(0) = X s allo

rd

Y

w(0.8) > CB(xO,g(g)) per ogni £ € A

se vale l'uguale per ogni ¢ e A, v = g{A) si dice curva

geodetica complessa per X,

Per ogni x € B, x # 0, 1'immagine di A per 1'applicazione

lineare ¢ ¢ 3 - X e l'unica curva geodetica com

X1

plessa per 0 contenente x.

Il teorema 1.5.1 wvale anche per 1 <p < 2 € 2 <p < »

Per p =2 11l teorema non vale in quanto il disco unita aperto

di ogni spazio di Hilbert & omogeneo.

5 1.0. METRICHE DIFFERENZIALI DI KOBAYASHI E DI CARATHEODORY.
Con le stesse notazioni del §1.4 sia D un dominio di E.

Le considerazioni che seguiranno si estendono al caso in cui
D € una varieta complessa. E € allora lo spazio tangente a D
in X,

LEMMA 1.6.1. Datc x e D, v eet, £, € A, esstone h € Holi{n,D!

e te @ tale che h(go) = x ¢ d h(EO}T =y .



