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S1 verifica che S L(2,R) € il rivestimento a due fogli del

gruppo S 0(2,1).

s 1.4. PSEUDO-DISTANZE DI KOBAYASHI E DI CORATHEODORY .

Indicheremo con D 1indifferentemente o0 una varieta complessa
connessa, O una spazio analitico complesso, o un dominio (i.e.

N | o _ . :
un aperto connesso) di € , o infine un dominio di uno spazio vet

toriale topologico complesso localmente convesso e di Hausdorff E.

Se D & un dominio di E ed E] é un altro spazio dello stesso

tipo di E, una applicazione olomorfa F : D > E] e per

definizione una applicazione continua di D in E1 tale che, per
ogni (x,y) € Dx(E ~{0}) e per ogni forma lineare continua X, Su
E], Ta funzione a valori complessi & —=> A,oF(x+g£y) € olomorfa

sull'aperto {te @ : x+gy e D} di (€ .

Se D1 e un dominio di E], con Ho](D,DI) denoteremo 1'insie

me di tutte le applicazioni olomorfe F : D > E] tale che

F(D) ¢ D]

Per fissare le idee, nel sequito ci riferiremo prevalentemente
al caso in cui D € un dominio, lasciando al lettore di adattare

le nostre considerazioni agli altri casi sopra indicati.

La pseudo-distanza di Carathéodory in D, si indica con CD,ed e

definita nel modo seguente:
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Cp(xsy) = Sup{w(f(x),f(y)) : f e Hol (D,a)} per ogni x,y e D.

Una volta provato che CD(x,y) < », & chiaro che CD € una

pseudo-distanza cioé verifica

0« Cylxsy) = Colysx) e Co(x,y) < Cy(x,2)+ Co(z,y)

o

La pseudo-distanza di Carathéodory fu introdotta da Carathéodo

ry nel 1927 per domini di 12. Per provare che CD(x,y) < o egl]

fece ricorso alla teoria delle famiglie normali.
Difatti pud scriversi CD(x,y) = 1im m(fn (x)f (¥))
n
con fn € Hol(D,A). Dalla teoria delle famiglie normali segue che

: : . .te :
esiste una sottosuccessione (f .) che converge unif— sui com-

nj
patti di D € C°.

Proveremo che CD(x,y) < =, costruendo in D la pseudo-distan

za di Kobayashi d. e provando che CD < d

D D

La speudo-distanza di Kobayashi dD(x,y) tra due punti x e y 1n

D é definita come seque.

Una catena analitica in D, congiungente due punti x e y di

D, consiste di un numero finito v di funzioni fj e Hol(a,D)

e di 2v punti gy, &7, ...,g;,g: € A, tale che

) =x, f.(g%) = f. (&

: 5LE; " ) (J=1.2,...,v=-1),f (") =y .

Jj+1 VooV

La somma j§1m(53 ,gg) é detta lunghezza della catena analitica.

Essendo D connesso, 1'esistenza di catene analitiche congiungen

ti x e y in D € assicurata.
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La pseudo-distanza di Kbbayashi dD(x,y) e, per definizione,

v I ]
‘_z__'tm(aj!gj)

dD(x,y) = 1an

dove 1'estremo inferiore €& preso su tutte le catene analitiche
che congiungono x e y 1in D. Dalla definizione seque che

dD é una pseudo-distanza.

ESEMPIO 1.4.1.

d (X;y) = w(x,y) (X,y € 8) .

Dimostrazione. Prendendo v =1, f, : § —=£&, si ottiene

]

d&(x,y) < w(x,y). D'altra parte, per una catena analitica qualsia

si facendo ricorso alla (1.2.3) ed alla disuguaglianza triangola

re, s1 ha

v v | ]

T P | 1] i 1] ) i -
qelelsgl) 2 Dl (E))F5(51) 2 o(fy(g]),F (20)
= w(X,y). Quindi d&(x,y) = w(X,y) . C.V.D.

LEMMA 1.4.1. Le applicazioni oLomornge contraggono La pseudo-di
stanza di Kobayashi, cioé per ogni Fetol (0,7, ) nisulita

dy (F(x),Fly) g dﬂ(x,g) pern ogni x,y € D.
]

Dimostrazione. Seque banalmente dalla definizione di pseudo-di
stanza di Kobayashi, tenendo conto che ogni catena analitica in D

che congiunge x e y, definisce una catena analitica in D1 che

congiunge F(x) e F(y).
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In particolare si ha che:

a) ogni diffeomorfismo biolomorfo di D in D], e una isometria
per entrambe le pseudo-distanze dD e dD]
b) Ogni F e Aut(D) & una isometria per dD :
c) Se D L > D], dD1(x,y) < dD(x,y) per ogni X,y € D.
COROLLARIO 1.4.1.
CD(x,y) < dv(x,g) per ognd x,y € D.
Dimostrazione. Sia f e Hol(D,aA). Dal lemma 1.4.1 segue che
d&(f(x),f(y)) < dD(x,y) per ogni x,y € D.
D'altronde dall'esempio 1.4.1
d,(F(x)>£(¥)) = w(f(x),f(y)), percid
w(f(x),f(y) s dD(x,y) per ogni x,y € D.
C10 implica che Sup{w(f(x),f(y)) : f € Ho1(D,A)} < dD(x,y) ;
0ss1a CD(x,y) < dD(x,y) per ogni x,y € D.
Per conseguenza risulta
CD(x,y) < ® per ogni x,y € D.
C.V.D.

La pseudo distanza di kobayashi & estremale, nel senso precisato

dal seguente
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LEMMA 1.4.2. Se d' ¢ una pseudo distanza su D tale che
d'(§(&,),4(8,)) ¢ wl&y,8,) pen ogni § € Hok(A,D) e per ogni
E1:6p € A, allora d'g dD.

Dimostrazione. Sia (f.).

€ Hol(A,D) una qualsiasi catena
jhi=l,...v

analitica congiungente due punti x e y di D.

Applicando 1a disuguaglianza triangolare e 1'ipotesi del 1emma,

s1 ha
v v

d'(x,y) ¢ .I. d'(f.(£'),F.(E") ¢ .z B ).
(oy) s 3B 78007, (85)) ¢ L2y w(EsE5 )

Pertanto  d'(x,y) g dy(x,y).
C.V.D.

ESEMPIO 1.4.1".
Cﬁ(x!Y) = w(X,y) = dﬂ(x=Y) (X,y € 8) .

Dimostrazione. Prendendo f : £ —— £ risulta w(X,y) & C&(x,y) :

D'altronde Cﬂ(x,y) < dﬂ(x,y) = w(X,y) .
LEMMA 1.4.3. Le applicazioni olomorge contraggono La pseudo distanza

di Canathéodory, cioé pern ogni F € Hoi(D,DI} nsulita

CD (F{x),Fly)) ¢ CD[x,y} pern ognd x,y € D.
]

Dimostrazione. Segue banalmente dalla definizione di pseudo distanza di

Carathéodory, tenendo conto che ogni f € Ho1(Dl,a) definisce una

f'=f o F e Hol(D,a).
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In particolare risulta:

a) Ogni diffeomorfismo biolomorfo di D 1in D1, € una isome-

tria per entrambe le pseudo distanze CD e CD.
]
D) Ogni F e Aut(D) & una isometria per CD.
c) Se D “—r-— D], CD1(x,y) < CD(x,y) per ogni x,y € D .

Anche la pseudo distanza di Carathéodory & estramale nel senso

precisato dal seguente

LEMMA 1.4.4. Se C' ¢ una pseudo-distanza su D Ztale che

CHx,y) > wlf(x),4(y))  per ogni £ € HoL(D,r) e per ogni x,y €

allona C' > CD .

Dimostrazione. Segue banalmente dalla definizione di C

0 -

ESEMPIO 1.4.2. Sia p wuna seminorma continua su E, e sia

Bp = {x ek :p(x) < 1}. Per ogni x € Bp risulta

Cg (0,%) = dy (0,) = w(0,p(x)) .

P P

Dimostrazione,

1° caso. Sia x € B con p(x) > 0.

La funzione olomorfa E —b

applica A in B ,
p(x) PP p

0 ——=> 0 e p(x) v > X . Percid

C, (0,x) < dr (0,x) < w(0,p(x))
P p

D,
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Resta da provare che w(0,p(x)) < CB (Oyx). Per il teorema
p

di Hahn-Banach, esiste una forma lineare continua A su E
tale che A(x) = p(x) e IA(y)] < p(y) per ogni y e E.

Percio 1 applica BID in A, 0SSia X € Hol(Bp,a) . Ne segque

che w(0,p(x)) =w(A(0)x(x)) = CB (0,x) .
P

2° caso. Sia x € Bpa.{D} con p(x) =0 .

Per ogni t > 1, consideriamo la funzione olomorfa

ft ;b tE.X
Questa funzione applica A in Bp , 1noltre ft(O) =0 e
f (-l) = X . Quindi
ttt? T
] ]
CB (Oix) N dB (O,}{) - dB (ft(o)a ft( g )) N w(oa'i_,' ) -
p P P
] I
=3 log > 0 per t + + « , Pertanto
|
1 - —
t
CB (0,x) = dB (0,x) = 0 = w(0,p(x))
P P C.V.D.

Piu in generale abbiamo

ESEMPIO 1.4.2'. Sia r > 0 e sia Bp(xo,r) ={Xek : p(x*x0)<r} :

Per ogni x € Bp(xo,r) risulta
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- _ P(X-Xg)
CB (x ,r)(xo’x) dB ( X r)(xo’x) w(0, r )
p O P 0,

ESEMPIO 1.4.3. Sia D = A x A. Per x = (g],gz) e x'=(gi,gé)
punti di D, si ha
CD(x,x ) = dD(x,x ) = max{m(g],g]),m(gz,gz)} .

Dimostrazione. Consideriamo il caso in cui g] = gz = (.
Sia p : € x (¢ > R la norma definita dalla
(G],Gz)=- 3 max{lﬁ]l, |62'J. Chiaramente

2

D=AXxA= Bp ={y el :p(y) <1}, percido applicando 1'esempio
1.4.2 abbiamo

Cp(05x") = d(0,x") = w(0,p(x")) = w(O,max{|e;],[e,]}) =

= max{m(O,gi), m(G,Eé)}. La conclusione, per il caso in cui

X = (£1,8,) # (0,0), seque dal fatto che i1 gruppo Aut(a) x Aut (a)

opera transitivamente su D lasciando invarianti CD e dD'

C.V.D.

PROPOSIZIONE 1.4.1. Le funziond CD : D x D >R e

dD : Dx D > R, sono continue.



- 20 -

Dimostrazione. Sia p una semi-norma continua su E.
Dato X, € D, essendo D aperto, esiste r > 0 tale che

Bp(xo,r) ¢ D.

Dal Corollario 1.4.1° e dal Lemma 1.4.1 seque che

C.(x ,X) < d (x ,X) < d

D( 0 Do * Bp(xo,r)(xo’x) ’

d'altronde dall'esempio 1.4.2' seque che

P(x -x)
d, ,. (x ,x) = (0, ) . Pertanto le funzioni
B (x ,r)‘o r
‘\p 0
¥ f ¥ * .
X > CDHXO,X) e X bdD(xo,x) sono continue

Inoltre per xo,yo,x,y in D si ha:

Cp(xsy,) = Coloy) | s [CH(x »x) + Co(xoy ) = Co(xay)| s

ICh(xsx) + Colxoy) + Colysy ) = Colxuy)| = Colx ,x) + Co(y »Y)

analogamente

\dD(xo,yU) - dD(x,y)\ < dD(xO,x) + dD(yo,y) . Quindi possiamo

in definitiva concludere affermando che le funzioni CD e db SO
no continue su D x D.

C.V.D.

LEMMA 1.4.5. Se D 2 un dominie Limitato di E, allonra CD
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e dD definiscono su D La topologia relativa.

Dimostrazione. Sia X, e De, per s > 0, sia

S(xo,s) = {x e D : dD(xo,x) < S} .

Per provare i1l lemma 1.4.5 riferito a dD, é sufficiente provare

che per ogni intorno U di X, in D esisteun s > 0 tale che
S(iﬁ(o, s) ¢U. Sia p wuna semi-norma continua su E e sia r > 0

tale che Bp(xo,r) c U. Essendo D limitato, esiste R > 0 tale

che D CB (xO,R). Dal lemma 1.4.1. e dall'esempio 1.4.2' seque che:

P
P(x-X)
dD(xo,x) > cIB (x ,R)(xo,x) = w(0, 2 ) =
D' 0

o p(xex );}2”*] p(x-x.)

-y 0 . 0
Zn+1 R | g R
n=0

, risulta quindi

. r
Per ogni x € S(xo,s), con s =%

r _
p(x-xo) < R dD(xo,x) < R R =r cioé S(xo,s) c;Bp(xO,r)

con Bp(xo,r) c U. In modo analogo si opera per CD.

C.V.D.

COROLLARIO 1.4.2. gotto Le stesse Liooftesd del Lemma 1.4.5.,

entrambe Le pseudo distanze Cp ¢ dy sono distanze.

D

DEFINIZIONE 1.4.1. Se d. @& una distanza, D si dice iperbolico.
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PROPOSIZIONE 1.4.2. Se D & una vaniedd complessa o uno 5pazio

analitico, Aperbolico, di dimensione ginita, allora La topologia
deginita da dD ¢ equivalente alla topologia nelativa di D.
Questo risultato € dovuto a Barth ( per la dimostrazione si pud

consultare [1] ).

ESEMPIO 1.4.4.

Dimostrazione. Considerando la semi norma p =0, si ha

Bp = E e quindi dall'esempio 1.4.2 segue che dE = CE= 0 .

ESEMPIO 1.4.5. Se M & varieta complessa sulla quale opera

transitivamente un gruppo di Lie complesso G, allora dM =0 (e

quindi CM = 0)

Dimostrazione. Per ogni p e M, consideriamo U intorno di p
tale ogni q e U sta nell'orbita passante per p di un sottogrup
po complesso ad un parametro di G. Segue che per ogni q e U, esi

ste una F e Hol( €,M) con p,q e F(€). Quindi

dy(P>q) = dy (F(27),F(z,)) 5 dg(z,,2,) = 0, ciog dy(p,q) =0 .

Siccome ogni coppia di punti p,q € M possono essere congiunti
con una catena di intorni del tipo U, applicando la disuguaglian

za triangolare segue che dM(p,q) = 0 per tutti 1 p,q € M.

C.V.D.

OSSERVAZIONE 4.

Da un ciassico teorema di Bochner e Montgomery segue pertanto
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che dM= 0 per ogni varieta complessa compatta omogenea. Ad esem.

Pio dM =0 se M & uno spazio proiettivo complesso o0 un toro

complesso.

Per trovare esempi in cui dD # CD consideriamo 11 caso 1in

cui D & una varieta complessa (di dimensione finita), ed esa-

miniamo i rivestimenti (per le nozioni concernenti i rivestimen-

ti cfr., ad esempio, [12]).

AV
Sia = : D > D un rivestimento di D.

AV
LEMMA 1.4.6. Siano x,y € D, scegliamo un x € D tale che

v

n(x) = x . Rsulta

1
dylx,y) - Lné{dﬁ(i,ﬁ) cyen (y))

Dimostrazione. Intanto, siccome =« & una applicazione che con
av

trae le distanze di D 1n D, risulta
dy(x:y) 5 Infld¥(X.Y) = Y en (y))

Supponiamo che esista una ¢ > 0 tale che

NNy A -1

dD(x,y) + g < inf{da(x,y) cyen (y)r (1.4.1)

Dalla definizione di dD segue che esiste una catena analitica

congiungente x e y 1in D, la cui lunghezza & minore di

d.(X,y) + €, Ci0& €SiStono £,,E,, ...,E ,& € A, fy, ... f € Hol(a,D)
D VAV V

tale che f1(€;) = X,f.(&.) = f. (¢

AR j+1 ) (j = ]:-**U']) o T (5") =Y

j+1 VARV
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e .
J

e <

y o (53,53) < dD(x,y) + ¢. Poiché = €& un omomorfismo lo-

cale, scegliendo opportunamente la catena, possiamo definire una
4w
catena analitica in D 1in guisa tale che

gr Y _ ny A% "
fj € Hol(a,D) (3 =1 ...,v) , mo fj = fj=f1(€1) = X
o Y _ v ny
fj(gj) = fj+1 (gj+1) (J=1,25...,0=1) fv(gu) =y . Pertanto
N V . ..
dg(x,y) < T w(gl,g) < dD(x,y) + € in contraddizione con la
j:" \J \]
(1.4.1) C.V.D.

OSSERVAZIONE 5. I1 lemma 1.4.6. non vale per CD :

LEMMA 1 4.7. Se D ha dimensione finita, allora DV @ Aperbo-
A

Lico se, e 5080 se, D ¢ Aperbolico.

AY

Dimostrazione. Sia D iperbolico, x,y € D tale che dD(x,y) 0.

"y -1
Preso x € m (x); per il Temma 1.4.6 esiste una successione

\ -1 . P oy v
y €m (y) tale che Tim d¥(y, ,x) = 0. Quindi {y } converge

V Vv DYV V

v
a x (infatti essendo dim D < «, basta applicare la proposizione

, v - v
1.4.2). Ne segue che x = n(x) = Tim w(yu) = limy =y . Percio

e Y

D e iperbolico.

AVERAY

v
Sia ora D iperbolico, e siano x,y € D tale che dB(%,?) =0 .



Posto x = n(X) e y = u(y), @ do (x,¥) =do (7, (X) 7 (y)) -

<o
,

-n
0 <
% O
<o
H

-

Poiché = contrae le distanze, dD(ﬂ(;),ﬂ(

n — - & - - rh L
Siccome D é iperbolico, e x =y, 0ssia X e y si1 trovano

sulla stessa fibra di .

Tenendo conto della proposizione 1.4.Z2, consideriamo un intor
v " n, "
no U di x in D tale che w sia un diffeomorfismo di U su

v
), con w(U) e-intorno di x 1in D rispetto a dD ci0é

=
A
(e

v av Av
m(U) = {z e D : dD(x,z) < g}. Essendo w(x) = n(y), per provare

v

che X = ; basta provare che ; e U. Essendo dB(E,?) = 0, esiste

AY
in D 1la cul lunghezza & minore

<

L] [ m
una catena analitica da x a

di e . Cioé esistono

Fomd

gi gf: e B , E" € A , € fl"" fU € HO](&,D), tale che

\Y) V

) (§ =1,2,...,0-1), f (E") =y ,

i _q”' i _ 1
fi(ep ) = x, f.(g%) =F 4T LLE

NN JH(E

AV
e T.w(g',g") < e. Sia £. 1'arco di geodetica da !
J=1 ( J J) ] 3 "3

AV
in A perogni j=1, ...,v. Indichiamo con £ 1'arco di curva

da X a y in E, ottenuto daile curve f,(£,), ...,futﬂu)
Siccome ,ﬂj (J = 1,...,v) sono geodetiche in A e m o fj(j=1,...
sono applicaziont che contraggono le distanze, per ogni z eagz

dD(X,ﬁ(Z)) - dD(W(X):“( )) < dB( yZ) <. ]m(gjsgg) < E.

E

i
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Ny v
Quindi £ = «(£) & contenuta nell'e-intorno w(U) di X, e quindi
Ny av AV av
£ & contenuta in U. Pertanto y e U.
C.V.D.

ESEMPIO 1.4.6. a) Se D & un toro complesso di dimensione n,

: CD =0 .

: . . : . h n C
il rivestimento universale di D e € . Quindi d

b) Se D & una superficie di Riemann compatta
di genere > 2, il rivestimento universale di D €& A. Quindi
D e 1iperbolica.

c) Se D e la sfera di Riemann P](E), e

dD = CD = 0, come abbiamo gia osservato.

d) Se D & una varieta compatta, C, = 0 per 1]

D
principio del massimo.

Vogliamo costruire ora esempi in cui 0 # CD # dD :

DEFINIZIONE 1.4.2. Sia D iperbolico. D 1o diremo compieto se

e completo rispetto a dD’ cioé se per ogni x € D e per ogni

r >0 1lapalla chiusa di centro x e raggio r & un sottoinsie
me compatto di D.

: : e .. : +, .
Ad esempio, la distanza di Poincaré in aA(o in = ) & completa.

La definizione data & equivalente a quella usuale in termini
di successioni di Cauchy, cido perd non vale in generale per una di

stanza qualsiasi.

PROPOSIZIONE 1.4.3. Se D hna dimensicone panita, allora U

v
¢ Aperbolico completo, se e sclo se,D @ iperbolico completo.

v
Dimostrazione. Sia D iperbolico completo. Dal lemma 1.4.7. D
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b

é iperbolico e per la proposizione 1.4.2 1la topologia definita

da dD é equivalente a quella relativa di D.

v \

av av
Fissato X e D, sia Br = {y € D : dB(an)

LA

r} la palla di

centro X e raggio r. Sia 8 la palla di centro x = r(X) € D

4y

Dal lemma 1.4.6, abbiamo Br C (B ) per

e raggio r per d e

D’i
P v

e > 0. D'altronde essendo D completo, Br+e sara compatta per

cui la palla chiusa Br sara pure compatta. Pertanto D & completo.

av
Sia ora D iperbolico completo. Proveremo che D & completo

in termini di successioni di Cauchy. Consideriamo dunque una succes

av
sione {Ei} di Cauchy in D. Poiché 1w contrae le distanze,

o

allora {n(ii)} e una successione di Cauchy in D, e quindi

Ay
{“(xi)} converge a un punto x e D. Sia U un 2 e-intorno di

x in D con ¢ >0 sufficientemente piccolo, allora = 1induce

1
un omeomorfismo di ogni componente connessa di = (U) in U .

Sia N un intero tale che w(ii) e U' per ogni 1 > N, ove

U' @& l'e-intorno di x in D, ne segue che ogni punto fuori di U
4w

—

: "\ L
e almeno a distanza ¢ da ﬂ(xi) .Indichiamo con Ui la componen

_1
te connessa di = (U) contenente %1. Facciamo vedere che per

. A
ogni 1 > N, le palle {y e D: dB(;i,?) < e} sono contenute negli

4" v

Ui . Sia fg e D con dg(ii,yo) < e, allora esiste una catena

"y

anaiitica {gi, e fu} da X, a ;Q di lunghezza minore di ¢,
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N
cioé tale che jg]m(gj,g;) < ¢. Indichiamo con ﬂj 1'arco geo-
. v ", n,
detico da 53 a gg e con ¢ la curva da X; 2 Yo ottenuta
dalle curve f,(£&;) ... fu(ﬂu) in D. Dalla costruzione fatta
v
seque che y = n(p) e contenuta nell'e-intorno di w(§1) e quindi
v v
in U. Pertanto / & contenuta in Ui e quindi ;G € Ui . Ora

Ay

v . . "y . AV
detto x il punto di Ui con w(x) = x, la successione {xij

converge a X .
C.V.D.

ESEMPIO 1.4.7. Sia A" = an{0}. Per i1 teorema di estensione

di Riemann C&i = Cﬂ . Quindi C&* non € completa.

+ . : : .
D'altronde A & iperbolico completo. Infatti 1'applicazione

+ * T .. +
p :om . A" tale che &—+ e? '°, definisce =  come

. : P A
rivestimento a infiniti fogli di A

: + . : ..
Siccome n € iperbolico completo, per la proposizione 1.4.3.

.. :
A e iperbolico completo.

. £ : ' :
In definitiva A € un esempio per cui:

0 # C&* # d&*

ESEMPIO 1.4.8. Per a,b in €, a # b, € \{a,b} & iperbolico

completo, (cfr.[4] pag. 61) .

TEOREMA 1.4.1. Sua D un domindio Limitato di E »spazio di Banach

complesso. Se D 2 omogeneo (L.e. Aut(D) & tramsitivo) allcra CD

e dD sono dastanze complete.,
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Questo risultato dovuto a J.P.Veqgué (cfr.[16] pag. 279) vale
anche per domini limitati in spazi vettoriali complessi di
Hausdorff, localmente convessi, localmente limitati e completi

per successioni (cfr. [14] prop. 2.4.) .

5 1.5. APPLICAZIONI.

Le distanze di Carathéadory e di Kobayashi hanno suggestive
applicazioni all'analisi complessa ed all'analisi funzionale. Ne
indichiamo alcune, rinviando per maggiori dettagli, nonché per

altre applicazioni, a [13],[14],[4]

[) TEOREMA DI PICARD. Ogni applicazione ofomorga 4 : € - @ ~N{a,bt

b

con a,b € €, a # b, ¢ una applicazione costante.

Dimostrazione. Sia D = €~{a,b}, e sia f e Hol(C,D)

Dal lemma 1.4.1 seque che, per x,y € (,

4 (F(x),F(y))

r A

d (x.y) = 0 . Poiché D & iperbolico (esempio 1.4.8)

risulta  f(x)

I

f(y) per ogni x,y € € e quindi f & costante.

Questo e 11 cosiddetto “piccolo” Teoreme di Picard.

GRANDE TEOREMA DI PICARD. Se 4 ¢ una applicaz.cone ofomorga dd

I

(g el :0< |g] <R}y —= P (@) - {3 puntl}, allorna 4 pud essenc

[TT

. : ; _ ]
estesa a una applicazione olomonbe di {g € € : |¢| < R} —> P (C).

Questo teorema pud essere dimostrato ancora mediante le distan

ze d1 Kobayashi. Si veda in proposito la monografia [4] :



