Fibrati topologici con fibra strutturata

(1.1)

Sia E; una sottocategoria della categoria degli spazi topologici.

La categoria massimale generata da J & la categoria 3 cosi defini

ta:

a) gli oggetti di 5§ sono le coppie ¢ = (x’{si}iel)’ dove

a) X & un insieme;

b) siE una biiezione S'i : X > F1., con Fi € 0gg 55;

c) sjG 5;1 : Fi > Fj & un isomorfismo di ¥ , ¥ i,j € I;

d) se Sy X - Fk, con Fk € 099:}' € una biiezione, tale che
Sk° s;] . Fi +-Fk, con 1€ I, & un isomorfismo, allora k € I;

B) gli omomorfismi di 3 sono

1

Hom(g,£") = {s;, 4 ¢ s.:X > X'[iel,i'el", f e Hom(F., F')}.

Osserviamo anche che una famiglia {Si}i che soddisfa alla proprieta

el

a),b) e c) & estendibile in un sol modo ad una che gode anche della proprie

ta d).

La categoria ¥ risulta essere in modo naturale una sottocategoria
della categoria degli spazi topologici. Pertanto Hom(F,F') risulta un
un sottospazio topologico di C(F,F') ed Aut(F) risulta un sottospazio

topologico di Hom(F,F).



_Qefipizione

Sia 3: una sottocategoria della categoria degli spazi topologici.
Si dice che $ & una "categoria di struttura" se F coincide con

ﬁ, identificando ogni oggetto X  di Ef con la coopia (x’{si}iel’

dove S; sono gli isomorfismi X - Fi'

Sia ora & una categoria i cui oggetti sono tutti gli spazi topo

logici con certe operazioni continue i quali godono di certe proprieta

ed i cui morfismi sono tutte le applicazioni continue che conservano le

operazioni. Allora possiamo considerare éﬁ , in modo naturale, come una

categoria di struttura, in quanto possiamo ricostruire univocamente le

operazioni, per mezzo delle biiezioni.

Sia dunque_éﬁ una categoria di struttura data.

(1.2) Definizione.

Si dice "fibrato topologico (Tocalmente banale) con struttura nella

categoria ¥ "ogni quaterna

n = (EiﬂaB:J):

dove E e B sono spazi topologici,



é un'applicazione continua e suriettiva e J & un'applicazione

J : B> 0gg ¢

(mediante la quale identifichiamo w-](b) con J(b), ¥ beB), 1 quali

verificano la seguente condizione:

F.T.S. esistono a) un ricoprimento aperto {Ui}ieI di B,

b) un oggetto F di 3’ .

c) una famiglia di omeomorfismi {@i:n'](ui) > U X F}iel’

tali che @) ¥1el, il seqguente diagramma sia commutativo

B) ¥iel, be Ui 1'applicazione indotta

sia un isomorfismo .

In particolare un fibrato topologico con struttura in EF e un fibrato

topologico.

Osserviamo perd, che un fibrato topologico con struttura in % non & sem
plicemente un fibrato topologico, con assegnata la categoria EP , ma 1'apparte
nenza di ciascuna fibra alla categoria va esplicitamente specificata.

Si noti che in un fibrato topologico a fibra strutturata i cambiamenti carta

hanno valori in Aut(F).



