- 15 -
Osserviamo infine che

i XV epi 70 = LiT ix fi(x) < inf(f,)}

oy
igr = L1 an(j)

6. Appplicazione del confronto dei limiti alla differenziazione [7].

L'iperderivata (3.5) costituisce una generalizzazione della derivata dire-

zionale di Clarke [12][16]. Se supponiamo che la topologia & su X xR

sia di tipo o x v, dove v & la topologia usuale di R, e che la funzicne
f sia og-semicentinva inferiormenie in x, allora possiamo trascrivere

(3.5) rel modo sequente

(6.1) f+(x)h = sup inf sup inf (%)
eN _(h) Vel §x). - eV h'
Qe T( ) bﬂvEe;)n £) 1 Y >é<ct eQ
0
dove (*) =-% [F(x" + th') - f(x})] e

N

dove (epi £ 2 1a neno fine topologia per la quale f @ semicontinua

superiormente. Ora la derivata di Clarke si pud definire come

(6.2) fo{x)h = ir€ sup %-[f(x'+th') - f(x")]
eN Cey-] x'eV
ov(epi )~ v
<t
t0> 0 0

e . . .o C e .
Per sempliificare la notazione, poniamo p = o viepi f) v . Ci si chiede

quali sizro le condizioni sufficienti per 1'uguaglianza
+
(6.3) f (x)h = f°(x)h

Una condizione & stata fornita da Rockafellar [17]. Una funzione f

¢ detta direzionalmente lipschitiziana in x rispetto h se esistono

Qe NT(h) , Ve Np(x) . to >0 ed MeR tali che

(6.4) f(x' + th') - f(x') < Mt , t < to’ x'" eV, h'eQ.
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Se f @ direzionalmente lipschitiziana in x rispetto h, allora
vale (6.3).

Poiché

fo(x) = 1s' ,
Np(x)xN (0)

4 B T
f (x)h = 1s Np(x)xN(O) ,

sara sufficiente richiedere che la famiglia delle funzioni

1 ' Ry
(g [l st ) -flx W 0,xrex

sia TA equi-semicontinua in h. Questo equivale alla seguente condizione:

Per ogni € > 0 esistono Q e NT(h) , Ve Np(x), to >0

(6.5) tali che

f(x' + th)-f(x'+th') <et, t< to, x' eV, h' € Q.

Teorema 6.1.

La formula (6.5) implica (6.3).

Ad esempio, se g @& una funzione localmente lipschitiziana ed A @
un poliedro (in uno spazio normato), allora g + &, soddisfa (6.5) ma

non (6.4).

A

7. Limiti di intersezione [8] ,[7]

Siano A= {A.}, =, B ={B.}, famiglie di sottoinsiemi di Z
~ i iel 7~ i del

filtrate da F e sia © wuna topologia su Z. In generale si ha
Li(AMB) c Li ANLi B
AVERV] av] V]
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